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Solutii:

1. a) Avand o multime cu 2008 elemente, cel mai simplu e s& definim o bijectie intre G si Z0ps. Un exemplu
la indemani este f : Zagos — G, f(@) = va+1, a € {0,1,...,2007} iar operatia care se obtine este
xxy = /22 @ y? unde @ este adunarea modulo 2008 pe multimea Ragos = {0, 1,...,2007}
b) Consideram f: G — G, f(z) = ax
f este injectiva < f este surjectivi < Vy € G dr e G al ax =y
Alegem e € G, deci exista x € G: ax = e.
CAzUL 1: a’ # a; deci, din ipotezi, (a')? = e, rezultd a? = e.

CAZUL 2: ' = a, ceea ce implici a® = e.

2. Daca f ar admite primitive atunci ar avea proprietatea lui Darboux. Cum f e injectiva si are proprietatea
lui Darboux rezulta ca f este strict monotona.

Presupunand ci f este strict descresciatoare, rezultd cd f o f e strict crescitoare iar g(x) = 2f(x) — 11x este
strict descrescatoare. Deci egalitatea nu poate avea loc.

Presupunand ca f este strict crescatoare, rezulta f o f o f este strict crescatoare
(fo fo f)(@) = 2f(f(2)) — 11f(x) = 2(2f(2) — 11a) — 11f(x) = —Tf(x) — 222
g(z) = =7f(x) — 22z g e strict descrescitoare.

Deci egalitatea nu poate avea loc.

In concluzie f nu admite primitive.

3. a) lim zF (%) = lim Lg“(o) = F’(0) = f(0)
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b) Deoarece lim nF (1) = f(0), pentru orice a € (0, f(0)), exista n; € N* pentru care /nF (ﬁ) > a,
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