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Clasa  a    XI-a 

 

 

 

1. Fie  n ∈ N,  n ≥  2 şi  A, B ∈Mn ( C ) astfel încât A
2
 = In + B 

2
 . 

a) Dacă n este număr natural impar atunci arătaţi că det ( AB – BA ) = 0. 

b) Dacă n este număr natural par atunci daţi exemple de două matrici A, B care verifică 

condiţia de mai sus şi det ( AB – BA ) ≠ 0.  

( Enunţ modificat ) 

                                                                                  Prof. Mihai Opincariu, G.M. 5-6/2008 

 

2. Fie ( an ) n ≥ 0 un şir de numere reale strict pozitive, căruia îi ataşăm şirul ( bn ) n ≥ 0 

definit prin bn = an ( an+1 - an ). Se cere: 

         a)   Daţi exemple de şiruri ( an ) n ≥ 0 care au limita ∞ astfel încât limita şirului( bn ) n ≥ 0 

să fie egală cu 0 sau cu b > 0 sau  cu ∞. 

b)  Arătaţi că dacă şirul ( bn ) n ≥ 0 converge la un număr real strict pozitiv atunci şirul   

( n

n

a ) n ≥ 0 este de asemenea convergent. 

Prof. Mihai Dicu, Craiova 

 

3. Arătaţi că există un număr real strict pozitiv unic a astfel încât să aibă loc dubla 

inegalitate 

1
n

( an )
n
 < ( n + 1 ) ( n + 2 ) ... 2n < 2n ( an )

n
,  ( ∀ ) n ≥ 2. 

Generalizare. 

Prof. Mihai Dicu, Craiova 

 

 

 

          

 

        ( Selecţie realizată de prof. Mihai Dicu) 

 

         Notă: Fiecare  problemă   se  notează  cu  puncte  de  la  0 la 7. 

                   Timp  de  lucru:  2  ore.  
 


