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Ediţia  a  VII-a 
Craiova, 19 noiembrie  2005 

 � � � � � � � � � � �
               

1. Să se determine funcţiile f, g : ( 0, ∞ ) \{1}→ � � care admit primitivele F şi G cu   

    proprietăţile : 

                              G(x) = - x. ln x . f(x)  

                              F(x) = - x. ln x . g(x) 

    pentru orice x∈( 0, ∞ ) \{1}. 

                                                                    Radu Miculescu ( G.M. 4/ 2005) 

 

       2.   Se consideră funcţiile fn: � → � � (n∈ � ) date prin: 

 

    i)   fo(x) = 1, (∀ ) x∈ � ; 

 

                       ii)  fn(0) = 1, (∀ ) n≥1; 

                       iii) f
n

'

1+
(x) = fn(x), (∀ ) x∈ � ; 

     Arătaţi că:    

                       a)  
∞→n

lim  fn(x) = e
x
, (∀ ) x∈ � ; 

                       b)  
∞→n

lim Σ
=

n

k 0

( e
x
 – fk(x)) = xe

x
, (∀ ) x∈ � . 

                                                                                     Prof. Mihai Dicu, Craiova 

 

3. Fie ( M, .) un monoid având elementul neutru e şi  a, b∈M astfel încât ab = e  şi  

    ba≠ e. Arătaţi că dacă m,n,p,q∈ �  au proprietatea : b
n
a
m  

= b 
q
a 
p
 atunci m = p şi n = q.   

                                                                                         *** 
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