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= 0 şi în final  limita cerută este egală cu 1. 

 
2. Notând  Sn = x1 + x2 + ...+xn , vom arăta că Sn > n folosind metoda inducţiei matematice: 
S1 = 2005 > 1 şi presupunem că Sk > k. Cum Sk+1 – ( k + 1 ) = Sk + xk+1 - (k + 1 ) =  
= ( Sk – k ) ( Sk – 1 ) /Sk > 0 rezultă că Sn > n, (∀ ) n ∈  

� *. De aici este clar că  
0 < xn+1 = n/Sn < 1, n > 0, adică şirul este mărginit. Acum vom arăta că ( xn)n>1 este strict 
crescător:  
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Deci şirul este convergent cu limita l .  Aplicând lema lui Stolz-Cesaro se obţine că l = 1. 
3. Înmulţind  egalitatea AB = aAk + bBl la stânga  cu B găsim BAB = aBAk + bBl+1, de unde 
rezultă că Bl+1 = O2 şi apoi det( B ) = 0. Aplicând formula Cayley-Hamilton găsim că  
B
2 
= qB, q∈ � � . Înmulţind la dreapta cu A se obţine Ak+1 = O2  şi apoi A2 =pA. Prin inducţie 

matematică avem  Ak =pk-1A  şi  Bl = ql-1B. Cu acestea AB = apk-1A + bql-1B. Aici prin 
înmulţiri la stânga şi la dreapta obţinem pk-1A =O2 şi q

l-1
B =O2. Rezultă că  p = 0 sau A = O2, 

ca şi  q = 0 sau B  = O2. Luând în discuţie toate cazurile obţinem AB = O2  şi aplicând 
binomul lui Newton avem (α A + β B)n=O2, (∀ ) n∈
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