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1. Din relaţia dată găsim xn+1  = (  b + xn )

1/k. Prin inducţie se demonstrează că 
 a – 1 < xn < a. Rezultă [xn ] = a – 1. 

2. Pentru n = 1  A = C = 1 < B = 21/2. 
Pentru n = 2   A =  41/2, B = 32/3,  C = 23/4 şi avem  C < A < B. 
Pentru n = 3   A =  52/3, B = 43/4,  C = 34/5 şi acum  C < B < A. 
Pentru n ≥  3, folosind inegalitatea lui Bernoulli, vom demonstra că C < B < A. 
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punând în factori avem:
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3. “⇒ ”   Dacă z ∈  
�

satisface egalitatea dată, trecând la conjugat, obţinem  

0a ( z + 1a )( z + 2a )...( z + na )  = - ( z + a1 )( z + a2 )...( z + an ) . 

 Înmulţind-o pe aceasta cu cea din enunţ scrisă sub forma: 

       a0 ( z + a1 )( z + a2 )...( z + an ) =  - ( z + 1a )( z + 2a )...( z + na )    (*) 

după simplificare se obţine   a0 0a = 1 adică  | a0 | = 1.( Condiţia din enunţ ca toate  părţile 

imaginare ale numerelor a1,..., an să aibă acelaşi semn ne permite simplificarea!) 
                  „⇐  „  Fie | a0 | = 1 şi ak = uk + ivk. Presupunând că există un număr z ∈  � \ 

�
 ,  

z =  x + iy care verifică relaţia dată, trecând la modul în ambii membrii ai egalităţii (*), se găseşte 
[( x + u1 )

2 + ( y + v1)
2]...[( x + un )

2 + ( y + vn)
2] = [( x + u1 )

2 + ( y - v1)
2]...[( x + un )

2 + ( y - vn)
2]. 

Am obţinut  o egalitate de forma  
            ( m1 + n1 )( m2 + n2 )...( mn + nn ) = ( m1 - n1 )( m2 - n2 )...( mn - nn ), 
unde numerele mk sunt strict pozitive, iar numerele nenule nk au toate acelaşi semn. Evident că 
aceasta este falsă!. 
 


