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Ediţia  a  VII-a 
Craiova, 19 noiembrie  2005 

 � � � � � � � � � �
1.  Fie m, n două numere naturale nenule. Se consideră sistemul:   
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   unde ( x, y ) ∈ � � �  şi [  ]  este partea întreagă. 
               a)  Rezolvaţi sistemul în cazul   m = n = 2. 
               b)  Dacă ( a, b ) este o soluţie a sistemului atunci arătaţi că este adevărată propoziţia  

                P : „ ( a≤3 ) ∨  ( b≤3 ) ” 
    (Enunţ prelucrat) 
                                                                                       Prof. Marius Ghergu, (G.M. 5-6/2004) 
 
       2.  a)   Fie n şi k numere naturale nenule, n >1. Să se determine numerele reale x1, x2,..., xn 
ştiind că: 

                             x1+ x2 + ...+  xn = n şi x
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                                                                                       Prof. Cătălin Cristea, Craiova 
                                                                                       Prof. Mihai Dicu, Craiova 
 

     b)   Fie n un număr natural cel puţin egal cu 2 şi mulţimea  

                     An = { x ∈ � � (∃) k1, k2, ..., k2n-1 ∈ � astfel încât xn = nk1  + nk 2  + ... + nk n 12 −  }. 

    Să se arate că mulţimea � ∩ An  este infinită. 
 

                                                                         Prof. Mihai Dicu, Craiova 
 

3. Fie numerele reale x, y, z cu proprietatea x2 + y2 + z2 = 1. Să se arate că  
| x3 + y3 + z3 – 3xyz | ≤1 

 
    În care cazuri are loc egalitatea? 

                                                                        
                                                                          Prof. Liviu Smarandache, Craiova 
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